Informacje podstawowe

Pierwszy rozdzial poswiecony jest wprowadzeniu kluczowych pojeé teorii aprok-
symacji, ktore beda wielokrotnie pojawia¢ sie w zadaniach tego zbioru i ktorych
znajomo$¢ jest konieczna do zrozumienia dalszej czesci. Podamy rowniez pewng
niewielka liczbe niezbednych oznaczen, ktore beda obowiazywaé w kolejnych
rozdziatach tej ksiazki. Inne potrzebne pojecia i oznaczenia beda wprowadzane
w tych rozdziatach, w ktorych beda obowiazywaé. Teoria aproksymacji jest
dziedzina, ktora jest Scisle zwigzana z innymi dziatami matematyki i dlatego
beda nam potrzebne rowniez pewne podstawowe informacje z analizy mate-
matycznej, funkcjonalnej i zespolonej. W celu usystematyzowania potrzebnej
wiedzy, podajemy w tym rozdziale kilka twierdzen z tych dziedzin. Nie bedziemy
ich dowodzi¢, ale dowody mozna bez problemu znalez¢ w klasycznej literaturze.
Nie ma potrzeby dogtebnego ich studiowania przed przystapieniem do rozwiazy-
wania zadan, gdyz na poczatku kazdego rozdziatu podajemy informacje o tym,
ktore twierdzenia moga okazaé sie uzyteczne. Oprocz tego, pewne dodatkowe
twierdzenia podajemy juz w konkretnych rozdzialach.

Zbior liczb naturalnych, rozumiany w tym wypadku jako zbiér liczb catkowi-
tych dodatnich bedziemy oznaczaé przez N. Zbiér liczb catkowitych nieujemnych
bedziemy oznaczaé jako Ng. Symbol Z oznacza natomiast zbiér wszystkich liczb
catkowitych.

Przestrzenie metryczne

Aby mowi¢ o aproksymowaniu, czyli przyblizaniu pewnych obiektéw, musi-
my mie¢ mozliwosé mierzenia odleglosci. Pojecia teorii aproksymacji maja wiec
sens tylko w sytuacji, gdy dysponujemy co najmniej metryka, czyli w tak zwa-
nych przestrzeniach metrycznych. Jezeli X jest niepustym zbiorem, to funkcje
d: X x X — R nazywamy metrykqg w (lub na) X, gdy speklione sa warunki:

(a) d(z,y) > 0 dla dowolnych z,y € X, a rownos¢ d(x,y) = 0 zachodzi wtedy
i tylko wtedy, gdy x = y.



